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SBORNIK PRACI FILOZOFICKE FAKULTY BRNENSKE UNIVERZITY
STUDIA MINORA FACULTATIS PHILOSOPHICAE UNIVERSITATIS BRUNENSIS
B 32,1985

JAN STEPAN

MODIFIKACE NORMATIVNI LOGIKY

V &lanku hodlame diskutovat néktera rozsifeni dyadické deontické logiky.
Jako nejvhodnéjsi vychozi model se k tomuto Géelu jevi axiomaticky systém
deontické logiky G. H. von Wrighta, tzv. novy systém.' Tento systém je rela-
tivné slaby, nebot postuluje pouze elementarni vztahy mezi deotickymi moda-
litami. Ty jist€ nejsou bez praktického vyznamu, neni zde viak mozZné najit
vychodiska pro sloZitéjsi formy normativniho usuzovani. Na druhé strané —
zcela nevhodny je pro tento Géel kterykoliv systém monadické deontické logi-
ky vzhledem k vyskytu paradoxi. Zkouméni provedeme na systému zaloZe-
ném na vyrokové logice, jelikoZ jeho nazornost je postacujici pro demonstra-
ci zamyslenych cilil.

V dal§im vykladu bude pouZito bézné symboliky vyrokové logiky. Oznace-
ni: p, g, r,... — vyrokové proménné; — negace; ~ — konjukce; — dis-
junkce; - — (materialni) implikace; — ekvivalence® Vyraz O(p/q) — zna-
mena ,je pfikdzano p v pFipad€, ze q°, F(p/q) — ,je zakdzano p v pfipadé, Ze g“
a P(p/q) — ,je povoleno p v pfipadg, q*. Spravné utvofené formule vyrokové
logiky definujeme obvyklym zpasobem.

Definice (spravné utvofené formule deontické logiky):

a) Jsou-li A, B spravné utvofené formule vyrokové logiky, pak vyraz O(4/B) je
spravné utvorenou formulf dyadické deontické logiky;
b) Jsou-li X, Y spravné utvotené formule dyadické deontické logiky, pak jsou

jimi i formule XXA~AY,X YX—=YaX Y;
¢) Pouze formule vytvofené koneénym poétem aplikaci a) a b) jsou spravné

utvofenymi formulemi dyadické deontické logiky.

Mnozina axiomi von Wrightova nového systému obsahuje tfi prvky:

Al [O/q) ~ O( péq)],
A2. O(p ~ q/r) O(pr) ~ Og/)
A3. O(p/q r) O(p/g ~ O(p/r).

1 Vizvon Wright, G. H.: A New System of Deontic Logic. Danish Yearbook of Philosophy 1,
1964.
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Zminované dal§i deontické funktory lze ziskat uzitim definiénich rovnosti:

D1. Fip/g) = df O( plg) a
D2. P(p/q) = df O( p/g).

Zakladni odvozovaci pravidla jsou v tomto systému &tyfi:

R1. Substituce spravné utvorené formule vyrokové logiky za vyrokovou pro-
ménnou v teorému deotické logiky.

R2. Pravidlo odlou¢eni (modus ponens).

R2. Substituce vyrazu ekvivalentniho na zakladé vyrokové logiky za podfor-
muli v teorému deontické logiky.

R4. Substituce spravné utvofenych formuli deontické logiky za v§echny vyro-
kové proménné v tautologii vyrokové logiky ziskame teorém deontické
logiky.

Snadno zde lze odvodit ekvivalentni (a ndzornéjsi) a slabsi verzi prvniho
axiomu — principu deontické bezespornosti:

T1. [O(p/q) ~ Fip/g)] a
T2. [P(p/g) ~ Fip/)]

pfi¢emz prvni teorém vyluéuje pfipad, Ze totéZ jednani za téZe podminky je
soucasné pfikazano a zakdzano a ve druhém teorému povoleno a zakézéno.

Z prvniho axiomu lze déle ziskat zakladni vztahy mezi silnymi deontickymi
modalitami (O a F) a slabou —

T3. O(p/q) — P(p/q), resp.
Ta, Plplg)— Ofpla) a
T5. Flp/q)— P( plg).

‘V3echny zobrazovaci ekvivalence® Ize ziskat uZitim pravidla R4, tj. z tautolo-
gii vyrokové logiky a definic, pfipadné& transformaci jiz odvozenych forem:

Té. O(plq) F( p/g),
T7. O(p/q) P( piq)
T8. Flp/q) O p/g),
T9. F(p/q) P(p/q),

T10. P(p/q) O pg) a
T11. P(p/q) F(p/q).

2 Potfadi, v némz jsou zde uvedeny vyrokové logické spojky, udivd sestupné potadi jejich
priorit.

3 Uvedené vyrazy jsou symbolickymi zapisy norem. Vyrokovou proménnou p nazyvdme nor-
mativni slozkou normy a reprezentuje jednani regulované (,normované") pfislufnou normou,
proménnou g nazyvdme podminkovou slozkou normy a reprezentuje okolnosti, za nichz je nor-
ma aplikovéna (aktivovana).

4 Lze uvazovat je§té dal3i deonticky funktor — normativni indiferenci I, ktera je definovana:
I(p/g)=df P(p/g)  P( p/q). Bez tohoto funkioru se viak v naSich dvahach obejdeme. Jeho zave-
deni je uZite¢né pro zkoumani problematiky deontické idplnosti systému.

5 Zobrazovaci tautologie normativni logiky — postuluji vzijemnou definovatelnost (vyjadFitel-
nost) deontickych funktora.
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Z druhého axiomu, ktery postuluje princip rozdélovani podle normativni
slozky pro funktor O, 1ze odvodit tento princip pro funktory Fa P:

T12. Fip qfr) Fpir) Fai a
T13. P(p qfr) Plp/r) Plgjr).

Jinym zplGisobem neZli udavid axiom A2 a z néj dedukovane teorémy T12
a T13 nelze normativni slozku rozdélovat.

Ze tfetiho axiomu, ktery postuluje princip rozdélovani dle podminkové
sloZzky pro funktor O, 1ze odvodit tento princip pro funktory Fa P:

T14. Fiolg ) Fp/g) Fph) a
T15. Plpig r)  Plplg) P/

Jiné moZnosti pro rozdélovani podle podminkové slozky v uvazovaném systé-
mu nejsou.

Dale 1ze jednoduse ziskat teorémy redukujici silné deontické modality (pfi-
kaz a zakaz) na slabou (povoleni) pfi sloZené normativni slozce normy:

T16. Op qf) Pp gk a
T17. Fp qf) P( p q/r).

Tyto posledné uvedené teorémy se ponékud li§i od svych vychozich vzori A2
a T12 tim, Ze jejich obsah — podobné jako u T3, T4 a T5 — je jaksi bohatsi.
Predstavime-li si konkrétni usuzovani na konkrétnich normach, dostavime se
takto k nové kvalité v tom konkrétnim normativnim systému. A pravé na
vysledky tohoto druhu je tento systém deontické logiky pomé&rné& chudy.

PredevEim zde chybi n&jaka forma normativni tranzitivit_y, dale by pro kon-
krétni usuzovéani bylo vhodné postulovat situaci popsanou vyrazy O(p/g)a q°
a koneéné situaci, kdy prl sloZené normativni sloZce normy je néktera jeji ¢ast
jiz splnéna Ptesto, Ze vyrazové prostfedky diskutovaného systému jsou ome-
zené, pokusime se tyto poZzadavky realizovat pfiméfenou formou.

Pokus o realizaci prvniho z vy$e uvedenych poZadavku udinil A. A. Ivin’ ve
svém nejsiln€j§im bezesporném a dplném systému deontické logiky. MnoZina
axiomu tohoto systému obsahuje pé&t prvkd, z nichZ étyfi jsou modifikaci axio-
mi systému von Wrightova a kromé toho je zde formule

Oy 1) Ofgfr)— Op/rP,

ktera je vyjadfenim podminé&né tranzitivity pro funktor O. Ta podminénost
spoliva v pozadavku na tvar podminkové sloZky prvniho ¢lenu predpokladu.

Axiomy, kterymi chceme doplnit mnoZinu stivajiciho systému, jsou voleny
tak, aby vystihovaly volnéjsi neelementérni intuice spojené s deontickymi mo-

6 Spojenim téchto vyrazd nelze ziskat spravné utvofenou formuli deontické logiky. -

7 Viz lvin, A. A.: Logika norm. Moskva 1973,

8 Formule je zde uvedena v zdpisu odpovidajicim zavedené symbolice. Ivin uzivd dva typy
vyrokovych proménnych.
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dalitami. V souladu s vy3e uvedenymi ziméry pfipojime k axiomiim nasleduji-
ci tfi formule:

Ad. O(p/q)  O(g/r)— O(p/r),
A5. O(p/q)—~ O/ q) a
A6. Op g)— O p4q r.

Ctvrty axiom vyjadfuje tranzitivitu pFikazu bezprostfedn& ve srovnani
s pfedchéazejici formuli. Paty axiom vystihuje ten aplikaéni aspekt pfikazovaci
normy, Ze norma je aplikovana, je-li splnéna jeji podminkova slozka a neni-li
podminka spln&na, nelze normu aplikovat®. Sesty axiom je symbolickym z4pi-
sem principu postupného plnéni prikazd, arci pouze v oslabené formé*.

Uvedené axiomy jsou tedy vyjddfenim nékterych aplika¢nich aspektti deon-
tickych modalit. V uvedené verzi neodporuji intuicim a nevnaseji spor do
systému deontické logiky. Formalizuji sloZitéj$i typy usuzovéni potfebné pro
budovani a vyuZivani normativnich soustav. .

Bezprostfednimi disledky &tvrtého axiomu jsou néasledujici teorémy:

T18. O(p/q) - O(q/r) — P(p/r),

T19. F(p/q) .O(q/r) — F(p/r),

T20. Fp/ q) F(q/r)— Fp/r) a
T21. P(p/r)— P(p/lg) P( q/r).

Zde je T18 oslabenim A4 vzhledem k T3. Teorémy 19 a 20 jsou modifikaci
axiomu 4 pro funktor F, tj. stanovi podminky tranzitivity zdkazu. Teorém 21
jako disledek axiomu 4 pro funktor P vyjadfuje princip redukce podminky
‘povolovaci normy.

Z péatého axiomu lze pFimo odvodit teorémy:

T22. Fpp/q)—~ Fp q)
T23. O(/lq)— P( p/ q a
T24. F(p/g)— P(p/ ~ q).

Teorém 22 je modifikaci axiomu 5 pro funktor F. Teorémy 23 a 24 jsou po
radé ekvivalentni axiomu 5 a teorému 22 — jsou jejich nazorn&jsim pfetlumo-
¢enim.

A kone¢né z §estého axiomu je mozZno ziskat mj. teorémy

T25. O gqi)— Plpigq 1)
T26. Op qr)—=Ppplq r Pap r a
T27. Fplq r Fap nr—P( p qgr)

9 Mohlo by se zdit, ze ve formuli A5 vzhledem k tomu, co bylo feceno, by bylo lze pouZit
ekvivalence misto implikace. Tim bychom ale dospéli k nezadoucim dasledkim s ohledem na
definitorickou schopnost takové formule. Takto antecedent formule A5 reprezentuje prvek kon-
krétni normativni soustavy a konsekvent reprezentuje aktualni normu niZsi ,kvality” pro zmine-
nou situaci.

10 Intuitivné platna siln&;jsi formule O(p  g/r) — Ofp/g  r)totiZ vede k obtiZn& interpretova-
telnym dusledkdm.
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které rozvijeji princip redukce normativni slozky na akor podminkové slozky
v tomto axiomu zakotveny.

Tim jsme stru¢né demonstrovali rozsifeni systému deontické logiky ve vyro-
kovélogické verzi. Obdobné lze postupovat v pripad€¢ normativni logiky
s kvantifikatory'. Ziskame tak systém bohatsi a silnéj§i — systém, ktery po-
skytuje $ir§i moZnosti pro normativni (na rozdil od vécné) interpretaci norem.

]
i

11 Viz Sté pén, J.: Normativni logika s kvantifikdtory. SPFFBU B 30 (1983).

MODIFICATION OF NORMATIVE LOGIC

The properties of deontic functors are discussed in the article, which are postulated in the von
Wriht's New system of deontic Logic. These properties are found to be basic, but they are not
sufficient enough for more complicated forms of deduction in concrete norms. The normative
transitivity is missing, the situation described by the premises O(p/g) and ¢ is not solvable as
well and the situation Ofp  g/r) and q at last, though these cases described are intuitively decida-
ble. Therefore three formulas are added to the set of axioms of New system, which express the
mentioned casess. The direct consequences of the axioms added are deduced and interpretated in
the system of deontic logic thus extended. The extended system is consistent and complete.



